
Problema 3.7.3. Demostrar que
∑n

k=1 k · 10k es múltiplo de 3 si y sólo
si n 6≡ 1 mód 3.

Solución:

Como 10 ≡ 1 (mod 3) entonces 10k ≡ 1 (mod 3) para todo k. Por lo tanto

n∑
k=1

k · 10k ≡
n∑

k=1

k ≡ n(n + 1)

2
(mod 3).

Finalmente la congruencia n(n+1)
2
≡ 0 (mod 3) se satisface si y sólo si n 6≡ 1

(mod 3).
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