
3.7.17 Para cada entero positivo n encontrar la última cifra de 13n!

Solución:

Tenemos que encontrar el resto modulo 10 de 13n!, lo que es equivalente,
por el binomio de Newton, a encontrar el resto modulo 10 de 3n!.

Veamos primero las congruencias de las potencias de 3:
3≡ 3 mod 10
32≡ 9 mod 10
33≡ 7 mod 10
34≡ 1 mod 10
35≡ 3 mod 10
...

Con esto ya tenemos resuelto el problema, ya que si n ≥ 4, entonces ten-
emos que 3n! = (34)C ≡ 1 mod 10, con C un natural que depende de n.

Resumiendo:
Si n=1, la última cifra es 3.
Si n=2, la última cifra es 9.
Si n=3, la última cifra es 9.
Si n ≥4, la última cifra es 1.
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