
2.2.6. Demostrar que
∑

m|n τ(m2) = τ 2(n).

Solución: Recordemos que la función τ(n) =
∑

d|n 1 es multiplicativa,

pues f(d) = 1 lo es. Las funciones τ(m2) y τ 2(n) también lo son:

Si (a, b) = 1, entonces (a2, b2) = 1, y:

τ((ab)2) = τ(a2b2) = τ(a2)τ(b2)

τ 2(ab) = τ(ab)τ(ab) = τ 2(a)τ 2(b)

De nuevo, por la Proposición 2.0.3, la función
∑

m|n τ(m2) es multiplica-
tiva, y basta comprobar el enunciado para n = pα, con p = primo.

Observando que τ(pα) = α + 1:

∑
m|pα

τ(m2) =
α∑
i=0

τ(p2i) =
α∑
i=0

(2i+1) = 2
α(α + 1)

2
+(α+1) = (α+1)2 = τ 2(pα)
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