
2.7.12. Demostrar que ∑
1≤m≤n
(m,n)=1

m =
nφ(n)

2
.

Solución: La observación cruciaal es que (n,m) = 1 ⇐⇒ (n, n−m) =
1. Eso nos permite escribir

S =
∑

1≤m≤n
(m,n)=1

m =
∑

1≤m≤n
(m,n)=1

(n−m).

Por lo tanto
2S =

∑
1≤m≤n
(m,n)=1

(m+ (n−m)) = nφ(n),

y de aqúı el resultado.
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