
2.2.7. Demostrar que
∞∑
n=1

τ(n)
n2 = π4
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Solución:

∞∑
n=1

τ(n)
n2 =

∞∑
n=1

(∑
a|n

1

)
n2 =

∑
n≤∞

( ∑
a·b=n

1

n2

)
=

∑
a·b≤∞

1
a2·b2 =

( ∑
a≤∞

1
a2

)
·

( ∑
b≤∞

1
b2

)
=

(ζ(2))2 =
(
π2

6

)2
= π4

36 �

Recordemos que la función zeta de Riemann se define de la siguiente forma:

ζ(s) =
∞∑
n=1

1
ns con s un número complejo.

Problema escrito por Jesús de los Nietos Valle.
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