
2.2.16. Demostrar que
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Solución: Recordamos que
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)
y utilizando que podemos expresar n como producto de potencias de primos (por
el Teorema Fundamental de la Aritmética), obtenemos
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Entonces, haciendo el producto, tenemos que
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Por lo tanto,
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Observamos que (1 − p
−(αi+1)
i ) < 1 para todo i = 1, ..., r. Por lo tanto, sabemos

que su producto esta acotado por 1. Por otro lado, sabemos que pi ≤ pαii , lo cual
implica que (
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)
Aśı, obtenemos que
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Como ζ(2) = 6/π2 > 1/2 coincide con la cota inferior, obtenemos el resultado.
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