
2.2.15. Demostrar que σ(n) = O(n log n).

Solución: Sabemos por definición que

σ(n) =
∑
d|n

d =
∑
d|n

n

d
.

Por otro lado sabemos que

n∑
d=1

1

d
= O(log n).

Por lo tanto tenemos que

σ(n) =
∑
d|n

d =
∑
d|n

n

d
≤ n

n∑
d=1

1

d
= nO(log n) = O(n log n).
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