EXAMEN FINAL 25/MAY/2018 VARIABLE COMPLEJA II

Nombre y apellidos . .. ... i

1) Sea el polinomio P(z) = 322 + 23 4 i2".
a) [1 punto] Calcula el residuo de 1/P(z) en z = 0.
b) [1 punto] Halla el nimero de soluciones de P(z) = z/2018 en D.

2) [2 puntos] Estudia si f1(z) = e 2™202(2) /6%(z+7*) es una funcién eliptica con periodos 1
y 7, donde 7* = (1 +7)/2.

3) Decide si las siguientes afirmaciones son verdaderas o falsas incluyendo en cada caso
una pequena justificacion.
a) [1 punto] Existe una funcién meromorfa en C que no alcanza los valores ni cero ni uno.

b) [1 punto] La funcién f(s) =I"(s)/I'(s) tiene un polo simple en s = 0.

4) [2 puntos] Prueba que la sucesién {tan(nz)}o° | converge uniformemente sobre compactos
en el semiplano inferior {z € C : J(z) < 0}.

5) [2 puntos] Encuentra una transformacién de M&bius que establezca una biyeccién con-
forme de la corona DN {|z| > 1/3} en DN {|z — 3/10] > 3/10}.

Algunas definiciones y féormulas: D={z¢cC : |z| < 1}
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donde Cs, con 0 < § < 27 arbitrario, es una curva con forma de “cerradura” que viene desde +oo + id,
rodea al origen y se dirige a +00 — 0.




