EXAMEN FINAL EXTRAORDINARIO 23/jun/2023 TEOR{A DE NUMEROS 2022-2023

Instrucciones:

= La duracién del examen es de tres horas.
= Puedes conservar esta hoja de enunciados.
= Recuerda poner el nombre en las hojas que entregues.

1) [2 puntos] Demuestra la igualdad

) = An) con Rls
C(S)_; > RN(s) > 1

donde A(n) es la funcién de von Mangoldt que vale logp si n = p* con p primoy k € ZT y es
nula en el resto de los casos. No es obligatorio discutir la convergencia, basta probarla como
una identidad formal.

2) [2 puntos] Calcula la fraccién continua de y/n2 +n + 3 para n € Z* arbitrario.

3) [2 puntos] Sea N € ZT tal que la fraccién continua de v/ N es [n+2, 1,1,1,2n + 4] para
cierto n € ZT. Demuestra que n es multiplo de 3.

4) [1.5 puntos] Halla el menor entero positivo k que verifica n* = 1 (140) para todo entero n
tal que n y 140 sean coprimos.

5) [1.5 puntos] Demuestra que o = 0,13579111315171921 ... no es un decimal peri6édico (ni
puro ni mixto) y por tanto a ¢ Q.

6) [1 punto] Encuentra una férmula que para cada n € ZT produzca una solucién (z,y) € Z>
de la ecuacién
2522 + 1dzy + 2% = 2023%" +9.

Indicacién: Busca una forma cuadratica lo méas sencilla posible equivalente a la del primer
miembro.




