Grado en Matematicas Examen

CONJUNTOS Y NUMEROS

Curso 2023-24 20-10-2023

APELLIDOS, NOMBRE:
la 1b 1c 1d 2 3a 3b 3c 4a 4b
5 5 5 5 10 10 5 5 10 10

FINAL

Razonar debidamente las respuestas I I 2 horas

/70

1. Decide razonadamente si los siguientes enunciados son verdaderos o falsos. Recuerda que si son verdaderas

tiene que dar una demostracién y si son falsas un contraejemplo.
a) Sean P, proposiciones. Definimos P ~ Q := (P A =Q) V (Q A =P). Entonces PV Q es légicamente
equivalente a (P ~ Q) ~ (P A Q).

b) log,,(20) € Q.

n+m
c) La aplicacién f : N x N — N definida por f(n,m) = Z (i +m), es biyectiva.
i=1

d) Sean A y B conjuntos y f: A — B una funcién. Para cualesquiera subconjuntos C, D C A, se tiene que

CcD< f(C)cC f(D).

2. Demuestra que para todo n € N,

1 1 1 1
12 22 n2 — n’

3.Sea D C Rtal que D # 0 y D # {r} para todo r € R. En el conjunto de funciones de D a R, que
denotaremos F, definimos la relaciéon < como
f = g siparatodo x € D, f(z) < g(x).
a) ;Es < una relacién de orden en F?
b) ;Es < una relacién de orden total en F?

c) (Es < un buen orden en F?

AN

4. Sea U un conjunto y A, B C U subconjuntos, definimos la funcién
f:P(A) — P(B), dada por f(X)=XnNB.

a) Determina qué condiciones tiene que satisfacer B para que f sea inyectiva.

b) Determina qué condiciones tiene que satisfacer B para que f sea sobreyectiva.




