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APELLIDOS, NOMBRE:

1000000

1. Sea K = Q(¢) un cuerpo de nimeros y a € K. Definimos:

me : K = K, me(z) =a-x
Demostrar:
a) m, es una aplicacién de Q-espacios vectoriales.
b) Si f, (x) denota el polinomio caracteristico de m,,, entonces f,, (o) = 0.
c) Si fp(z) denota el polinomio minimo de 6, entonces fy,, = fo.

d) Traza(me) = Trg () y Det(mga) = Ng ().

2. Sea K un cuerpo de numeros y ‘8 C O un ideal primo. Demostrar:

a) Existe un dnico primo p € Z tal que p € .

b) Existe un entero positivo f € Z tal que Ng (8) = pf.

3. Sea K un cuerpo de nimeros y «, 8 € Ok no nulos. Demostrar que si «| 8, entonces (8) C (a). ;En que
caso se da (8) = (a)?

4. Sea K un cuerpo de nimeros y o € K. Demostrar:
a) Si[K:Q] =2, a € O siy solo si Trig(a), Ng(a) € Z.

b) Si [K : Q] > 2, entonces la anterior equivalencia no es cierta.

5. Sea K = Q(3/2). Calcular A[l, V/2, V/4].

6. Sea®cQtal que 3 +60+1=0y K =Q(6). Calcula una base entera de Of.

7. Determinar las soluciones de 2% + 2% + 22% + x = 13 (mdéd 343).

8. Determinar las condiciones que debe de satisfacer un primo impar p para que —7 sea residuo cuadratico

moédulo p.

I cooooo Razonar debidamente las respuestas ccoooo




